Jetmar DU

1. dukaz indukci
n=1= p=2

2 =< 2/A27(1-1)
2=< 2" Pro dosazeni nejmensiho mozného n je vyrok pravdivy. Nyni v§ak musime
dokazat pro obecné n a n+1

p(n) =< 2A2%(n-1) Toto je pfedpoklad, ktery musime prokézat.
p(n) =< 2*2(n-1) Cisté pro prehlednost provedeme Upravu

Indukéni krok:

p(n+1) =< 2/2n

p(n+1) =< 2*22n Tyto dvé zvyraznéné nerovnice prokazuji existence naseho predpokladu uvnitf
rovnice po rozsifeni na n+1 &imz jsme dokazali pravdivost tohoto vyroku

2. Dukaz o slozeni libovolného &isla nad 7 z ¢isel 3 a 5.

n - suma, kterou chceme slozit z penéz
X,y - proménné (pocet trojek a pétek)

Abychom slozili €islo vznika nam rovnice:
n=5x+3y  Podminka: n>7
n=8 =>8=5"+3"1

Od této chvile se stfidaji tyto cyklujici se scénarfe (mohou vzniknou i 2 najednou):
1. Pfidasese3

2. 5je nahrazena dvéma 3 a naopak
3. pét 3 je nahrazeno tfemi 5

P¥.

x(1)=8=1*5+ 3*1
x(2)=9=0"5+3*3
X(3)=10=5*2 + 0*3

ProC? Protoze nastavaji tyto opakujici scénare, které prokazuji nekonecnost Cisel, které
muazu poskladat.



Obecné zapsano:

x(n) = x(n-3) + 3
x(n+1) = x(n-2) + 3 Toto dokazuje Ze pocet &isel, které mohu posklédat z trojek a pétek je nekoneéné mnoho.

3. Diikaz indukci, ze n?5 - n (n & N) je délitelné 5 beze zbytku.
n=1
1-1=0
0/5 = 0 Dosazeni pro nejmensi n.
Obecny predpoklad:
5 nedélin®5-n
Indukéni Krok:
(n+1)75 -(n+1)
nA5 + 5n*4 + 100”3 + 10n*2 + 5n +175 - (n+1) Zde se zbavime jednicky a n neodeditame, bude se hodit.

n*5-n+5n* + 10n"3 + 10n*2 + 5n

Zelené vyznacena Cast je nas predpoklad, mél by tedy byt nedélitelnym 5. Nyni zbyva jen
prokazat, ze zbytek po rozsifeni na n + 1 je délitelny 5 (ozna&en hnédou barvou)

[5n"4 + 1003 + 1002 + 5n] / 5 = [(AAI2NASE2NA2N

Tato ¢ast je také délitelna 5, ¢imz jsme dokazali, Ze n"5 - n (n EN) Je délitelné 5 beze zbytku.

PS: Rad bych védél, zda tento format a tento zapis by vyhovovala i pro pfisti ukoly.



